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Corrigés — Géométrie analytique de l'espace

Chapitre 13

Solution 1.

1. 3(𝑥 − 1) − (𝑦 − 2) + 2(𝑧 + 1) = 0⟺ 3𝑥 − 𝑦 + 2𝑧 + 1 = 0.
2. 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 0.
3. 𝐴𝐵(−2; 2; 1), 𝐴𝐶(−1;−1; 2). Normale 𝑛⃗(𝑎; 𝑏; 𝑐) : 𝑛⃗ ⋅ 𝐴𝐵 = 0 et 𝑛⃗ ⋅ 𝐴𝐶 = 0. −2𝑎 + 2𝑏 + 𝑐 =
0 et −𝑎 − 𝑏 + 2𝑐 = 0. En posant 𝑐 = 2 : −2𝑎 + 2𝑏 + 2 = 0 et −𝑎 − 𝑏 + 4 = 0. D’où 𝑏 = 𝑎 −
1 et 𝑎 + (𝑎 − 1) = 4, soit 𝑎 = 5

2 , 𝑏 =
3
2 , 𝑐 = 2. Multiplier par 2 : (5; 3; 4). Plan : 5(𝑥 − 2) +

3(𝑦 − 1) + 4𝑧 = 0, soit 5𝑥 + 3𝑦 + 4𝑧 = 13.

Solution 2.

1. {
𝑥=1+𝑡
𝑦=𝑡
𝑧=2−𝑡

.

2. 𝐴𝐵(3;−4; 4). {
𝑥=−1+3𝑡
𝑦=3−4𝑡
𝑧=4𝑡

.

Solution 3.

1. Directeurs (1; 2; 3) et (1; 2; 3) : identiques. Vérifier si confondues : 𝐴(0; 0; 0) ∈ 𝐷2 ? (0, 0, 0) =
(1 + 𝑠, 2 + 2𝑠, 3 + 3𝑠) donne 𝑠 = −1,−1,−1. Cohérent. Confondues.

2. Injecter : (𝑡) + (−𝑡) + 2 = 3⟺ 2 = 3. Impossible. Parallèles (disjointes).

Solution 4.

1. 𝑑 = |1 + 2 + 3 |√3 =
6√
3 = 2

√
3.

2. 𝑑 = | − 6 |√
4+1+4 =

6
3 = 2.

Solution 5.

(𝑥 − 1)2 + (𝑦 + 2)2 + (𝑧 − 3)2 = 16. (5;−2; 3) : (4)2 + 0 + 0 = 16 ✓. Oui.

Solution 6.

(𝑥 − 2)2 − 4 + (𝑦 + 1)2 − 1 + (𝑧 − 3)2 − 9 + 5 = 0, soit (𝑥 − 2)2 + (𝑦 + 1)2 + (𝑧 − 3)2 = 9. 
Sphère : centre (2;−1; 3), rayon 3.

Solution 7.

1. Normale 𝑛⃗(𝑏𝑐; 𝑎𝑐; 𝑎𝑏) avec 𝑎 = 1, 𝑏 = 2, 𝑐 = 3 : (6; 3; 2). Plan : 6(𝑥 − 1) + 3𝑦 + 2𝑧 = 0, soit 

6𝑥 + 3𝑦 + 2𝑧 = 6.
2. 𝑑(𝑂, 𝑃 ) = | − 6 |√

36+9+4 =
6
7 .
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Solution 8.

1. Normaux (2; 1;−1) et (1;−1; 3) : non colinéaires (ex. 2 ≠ −1). Sécants.

2. Poser 𝑧 = 𝑡 : 2𝑥 + 𝑦 = 4 + 𝑡 et 𝑥 − 𝑦 = 1 − 3𝑡. Sommer : 3𝑥 = 5 − 2𝑡, 𝑥 = 5−2𝑡
3 . Puis 𝑦 =

𝑥 − 1 + 3𝑡 = 2+7𝑡
3 . Paramétrique : 

{

𝑥=5−2𝑡3
𝑦=2+7𝑡3
𝑧=𝑡

.

Solution 9.

Projeté 𝐻 = 𝐵 + 𝑠𝑢⃗ avec 𝑠 = 𝐵𝐴⋅𝑢⃗
𝑢⃗⋅𝑢⃗ . 𝐵𝐴(3; 1; 2), 𝑢⃗(1; 0; 1), 𝑢⃗ ⋅ 𝑢⃗ = 2. 𝑠 = 3+0+2

2 = 5
2 . 𝐻 =

(52 ; 0;
5
2). 𝐴𝐻 = (−12 ; −1;

1
2). 𝐴𝐻 = √

1
4 + 1 +

1
4 = √

3
2 .
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