Mathématiques - Tronc Commun Scientifique

Corrigés — Calcul trigonométrique

Chapitre 6

Solution 1.

1. cos(15°) = cos(45° — 30°) = cos 45° cos 30° + sin 45° sin 30° = YE+V2,

2. sin(75°) = sin(45° 4 30°) = YE+v2,

3. % = & 4F &, cos(%) = cos(%) cos(%) = sin(%) sin(%) = <‘/T§>2(1 - \/3) = —‘@Z\/g.
4

© 105° = 60° + 45°. tan(105°) = fand0tiands _ V8l _ U2 — (24 V3).

Solution 2.

cos(3a) = cos(2a) cosa — sin(2a) sina = (2cos® a — 1) cosa — 2sinacosasina = 2cos® a —

3 3

cosa — 2sin? acosa = 2 cos a—cosa—2(1—cos2a) cosa = 2cos’a —cosa — 2cosa +

2cos® a = 4cos® a — 3cosa.

Solution 3.

sin(2a) = sin(a + a) = sinacosa + cosasina = 2sina cosa. cos(2a) = cos(a +a) =

2

cosacosa — sinasina = cos? a — sin? a. Utiliser cos? +sin? = 1 pour les deux autres formes.

Solution 4.

2 . _ 1l4cos(2z)
1. cos®z = — \
2. sin?zcos?x = gM — gin2 2z — 1—0085(41) '
3. cosdx = COS,’]}( +0025(2z)) _ cosw+cosmcos(2z). COSJ)COS(ZZ[)) _ (%)(Cos(x) N Cos(gx)) (prOdUit

2
3 3
— somme). Donc cos® z = —COMZCOS( 2)

Solution 5.
1. cos(3z) 4 cosz = 2 cos(2z) cos z.
2. sin(bz) — sinz = 2 cos(3z) sin(2z).

3. 1+cosz =cos0+cosx = 2cos(3)cos(%) = 2cos2(§).

Solution 6.
1. 1 —2sin?z +sinz = 0 <= 2sin?z —sinz —1=0. X =sinz : A=9, X =1 ou X:—%.
sinx =1:z =3 + 2kn. sinmz—%:x:—%+2kwoux=%+2kw.

2. cos(2z) = 1 <= 20 =45 4 2kn <>z =+F + k.
3. 2cos(z 4+ ) =1 (forme auxiliaire), soit cos(z + %) = 1, donc ¢ + ¥ = £+Z + 2kr. Dotz =
& T 2km ou x = —3 + 2km.

Solution 7.



Chapitre 6 Corrigés — Calcul trigonométrique

1. R=+v4+12=4. coscp:%, sin@z\/?g, donc ¢ = %. 2cosx+2\/§sinx=4cos(m—%).
Max = 4, min = —4.

2. R;_\/i, cos p = %, sing0=—\/i§, p=—2I. cosm—sinmzﬁcos(m—k%). Max /2, min
—V2.

Solution 8.
cos(a —b) = cosacosb+sinasinbd ; cos(a+ b) = cosacosb—sinasinb. Soustraire : cos(a —
b) — cos(a + b) = 2sinasinb. Diviser par 2.

Solution 9.
2
cos(Z) =2cos?(%) —1=2 X <1+\/5) —1=2x%5—1=3+‘/5—1= =

5

Solution 10.
Utiliser cosacosb = (3)(cos(a —b) + cos(a + b)) pour chaque terme, puis sommer. Apres
calcul, on trouve A = 0 (les termes s’annulent par périodicité %’T)




