Mathématiques - lere Bac Sciences Economiques et Gestion

Exercices type controle — Logarithme décimal
Chapitre 6

On donne log2 ~ 0,301 et log3 ~ 0,477.

Calculs et comparaison

Exercice 1. On pose a = log2 et b = log3.
1. Exprimer en fonction de a et b : log 72, log 0,6, log 2,5 et log(g).
2. Comparer 5'2 et 10® sans les calculer.

Solution 1.

1. log72 =log(8 x 9) =3a+2b ; log0,6 =log(3) =a+b—1 ; log2,5 =log(L) =1—2a ;
log(g) = 2a — 2b.

2. log5'2 = 12log5 = 12(1 — a) ~ 12 x 0,699 = 8,39 > 8 = log 108. Comme log est croissante,
512 > 108.

Equation et inéquation

Exercice 2.
1. Résoudre I'équation log(z + 2) + log(z — 1) = log4.
2. Résoudre 'inéquation log(2z + 1) < 1+ log(z — 1).

Solution 2.

1. Domaine : £ +2 >0 et z —1 > 0, soit z > 1. log((z + 2)(z — 1)) = log4 donne z? + z —
2 =4, soit 2 +x — 6 = 0, de racines z = 2 et x = —3. Seule z = 2 est dans le domaine :
S ={2}.

2. Domaine : > 1 (alors 2z + 1 > 0 aussi). Comme 1 = log 10, I'inéquation s’écrit log(2z +
1) < log(10(z — 1)), soit 2z +1 < 10z — 10, c’est-a-dire = > X, Avec le domaine : § =
[&, +o0].

Equation du second degré en log x

Exercice 3. Résoudre dans ]0, +oo[ ’équation 2(logx)? + logz — 1 = 0.
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Solution 3.
Onposeleogx:2X2+X—1=0,A=1+8=9,d0ncX=ﬁz%ouX == = 1,

1
logz = 1 donne z = 10z = /10 ; logz = —1 donne = = L. 8 = {5, V10}.

Ordres de grandeur

Exercice 4.
1. Déterminer le nombre de chiffres de 94°.
2. Comparer 2390 et 3290

Solution 4.
1. log 9*° = 40log 9 = 801log 3 ~ 38,2, donc 1038 < 940 < 1037 : 940 a 39 chiffres.
2. log 2390 = 3001og 2 ~ 90,3 et log 32°° = 2001og 3 ~ 95,4. Donc 3290 > 2300,

Placement a intéréts composés

Exercice 5. Un capital de 15 000 DH est placé & intéréts composés au taux annuel de 3,5%. On
donne log 1,035 =~ 0,0149.

1. Exprimer le capital C,, acquis apres n années.

2. Au bout de combien d’années le capital dépasse-t-il 25 000 DH ?

Solution 5.
1. C, =15000 x 1,035™.
2. G, > 25000 < 1,035™ > % <> nlog1,035 > logh —log3. Or logh—logd=1—1log2—

log 3 ~ 0,222, donc n > 0,55055 ~ 14,9. Le capital dépasse 25 000 DH au bout de 15 ans.
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