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Corrigés — Géométrie dans l'espace

Chapitre 11

Solution 1.

1. (2 × 6 − 3 × 5, 3 × 4 − 1 × 6, 1 × 5 − 2 × 4) = (−3, 6,−3).
2. (0 × 0 − 1 × 1, 1 × 1 − 1 × 0, 1 × 1 − 0 × 1) = (−1, 1, 1).

Solution 2.

1. 2(𝑥 − 1) + 𝑦 − (𝑧 − 1) = 0⟺ 2𝑥 + 𝑦 − 𝑧 − 1 = 0.
2. 𝑥

1 +
𝑦
2 +

𝑧
3 = 1⟺ 6𝑥 + 3𝑦 + 2𝑧 = 6.

Solution 3.

1. 𝐴𝐵(2, 0, 0), 𝐴𝐶(0, 2, 0). Produit (0, 0, 4). Aire = ‖(0, 0, 4) ‖2 = 2.
2. 𝐵𝐶(−2, 2, 0), 𝐵𝐷(−2, 0, 2). Produit (4, 4, 4). Plan : 4(𝑥 − 2) + 4𝑦 + 4𝑧 = 0, simplifier : 𝑥 +
𝑦 + 𝑧 = 2.

3. Volume tétraèdre = | det |6  où det = ( 𝐴𝐵 ∧ 𝐴𝐶) ⋅ 𝐴𝐷 = (0, 0, 4) ⋅ (0, 0, 2) = 8. 𝑉 = 8
6 =

4
3 .

Solution 4.

𝑑 = |2 + 1 + 1 + 3 |√
3 =

7√
3 =

7
√
3
3 .

Solution 5.
𝐵𝐴(2, 1,−1), 𝑢⃗(1,−1, 1). 𝐵𝐴 ∧ 𝑢⃗ = (1 − 1,−1 − 2,−2 − 1) = (0,−3,−3). ‖ 𝐵𝐴 ∧ 𝑢⃗‖ =

√
18 =

3
√
2. ‖𝑢⃗‖ =

√
3. 𝑑 = 3

√
2√
3 =

√
6.

Solution 6.

Centre (1,−2, 3). Le plan 𝑧 = 3 contient le centre (distance nulle). Intersection : cercle de rayon 

𝑟 = 4 (rayon de la sphère) dans le plan 𝑧 = 3, centré en (1,−2, 3).

Solution 7.

Directeurs (1, 2,−1) et (1,−1, 2) : non colinéaires. Points particuliers 𝐴1(1, 0, 0) ∈ 𝐷1 
et 𝐴2(2, 0, 3) ∈ 𝐷2. 𝐴1𝐴2(1, 0, 3). Produit mixte (𝑢1 ∧ 𝑢2) ⋅ 𝐴1𝐴2 : 𝑢1 ∧ 𝑢2 = (2 × 2 −
(−1)(−1),−1 − 2,−1 − 2) = (3,−3,−3). (3,−3,−3) ⋅ (1, 0, 3) = 3 − 9 = −6 ≠ 0. Non copla­

naires.

Solution 8.

(𝑢⃗ ∧ ⃗𝑣) = (0, 0, 1). Produit avec 𝑤⃗(1, 1, 1) : 1. Volume = |1| = 1.
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Solution 9.

‖𝑢⃗ ∧ ⃗𝑣‖2 = ‖𝑢⃗‖2 ‖ ⃗𝑣‖2 sin2 𝜃 où 𝜃 est l’angle. (𝑢⃗ ⋅ ⃗𝑣)2 = ‖𝑢⃗‖2 ‖ ⃗𝑣‖2 cos2 𝜃. Somme =
‖𝑢⃗‖2 ‖ ⃗𝑣‖2 (sin2+cos2) = ‖𝑢⃗‖2 ‖ ⃗𝑣‖2.
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