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Exercices — Géométrie dans l'espace

Chapitre 11

Exercice 1. Calculer 𝑢⃗ ∧ ⃗𝑣 pour :
1. 𝑢⃗(1, 2, 3), ⃗𝑣(4, 5, 6) ;
2. 𝑢⃗(1, 0, 1), ⃗𝑣(1, 1, 0).

Exercice 2. Donner l’équation du plan :
1. passant par 𝐴(1, 0, 1) et normal 𝑛⃗(2, 1,−1) ;
2. passant par 𝐴(1, 0, 0), 𝐵(0, 2, 0), 𝐶(0, 0, 3) (intercepte les axes).

Exercice 3. 𝐴𝐵𝐶𝐷 est un tétraèdre avec 𝐴(0, 0, 0), 𝐵(2, 0, 0), 𝐶(0, 2, 0),𝐷(0, 0, 2).
1. Aire du triangle 𝐴𝐵𝐶 via produit vectoriel.
2. Équation du plan (𝐵𝐶𝐷).
3. Volume du tétraèdre.

Exercice 4. Distance du point 𝐴(2, 1,−1) au plan 𝑥 + 𝑦 − 𝑧 + 3 = 0.

Exercice 5. Droite (𝐷) passant par 𝐵(1, 0, 2) et directeur 𝑢⃗(1,−1, 1). Distance du point 𝐴(3, 1, 1) 
à (𝐷) (utiliser le produit vectoriel).

Exercice 6. Soit la sphère (𝑥 − 1)2 + (𝑦 + 2)2 + (𝑧 − 3)2 = 16. Calculer son intersection avec le 
plan 𝑧 = 3 : est-ce un cercle ? Précisions.

Exercice 7. Montrer que les droites 𝐷1 : {
𝑥=1+𝑡
𝑦=2𝑡
𝑧=−𝑡

 et 𝐷2 : {
𝑥=2+𝑠
𝑦=−𝑠
𝑧=3+2𝑠

 sont non coplanaires.

Exercice 8. Volume du parallélépipède engendré par 𝑢⃗(1, 0, 0), ⃗𝑣(1, 1, 0), 𝑤⃗(1, 1, 1).

Indication : calculer (𝑢⃗ ∧ ⃗𝑣) ⋅ 𝑤⃗.

Exercice 9. Démontrer que pour tous vecteurs 𝑢⃗, ⃗𝑣 : ‖𝑢⃗ ∧ ⃗𝑣‖2 + (𝑢⃗ ⋅ ⃗𝑣)2 = ‖𝑢⃗‖2 ‖ ⃗𝑣‖2 (identité de 
Lagrange).
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