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Corrigés — Nombres complexes (partie 2)

Chapitre 8

Solution 1.

1. z= \/iei%.

2. |z| = 2, arg = Z z= 27 .
3. z=3e'".
4. z = 2¢'3.

Solution 2.

Solution 3. .
1+4i=+2e%. (1+44)° = (V2) €7 = 16.

Solution 4.
3. _ (emrei®\3 _ ¢3iwy3eim 307w e3ic _ cos(3z)+3cosz
cos®r = > = .
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Solution 5.
8i = 8e'z. Racines cubiques : 7 = 2, angles % ar %T’r pour k=0,1,2 : 2¢'s, Qei%ﬂ, 2% .

Solution 6.
1+ w+w? =0 (somme des racines 3-itmes de 1'unité). Vérifier : multiplier par (1 —w) : (1 —
w(l+w+w?)=1—w?=0.

Solution 7.
16 = 16€. Racines 4-iémes : 2e**2 pour k =0,1,2,3 : 2,2i, —2, —2i.

Solution 8.
z—1=(1+4+4)(z—1), soit z—1=(1+d)z—(1+)i=1+dz—i+1. z—(1+1i)z=2—74,
soit —iz=2—i,2=22=(2-9)i=2i4+1=1+2i.
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Solution 9.
Rotation de centre A et angle I : zp—z4 =€'5(2g—24). 2p—2, =2—2i. €5 =1+
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i, (2 - 2i)

iB) =1+iV3-i+v3=(1+v3) +i(V3—1). 2¢ =24+ (1+V3) +
i(V3-1) =

+ 2
+/3) +iv/3.
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Solution 10.

Racines 7-iemes de I'unité : 1, w,w?, ..., w8 avec w = €%*7. Somme = 0. Parties imaginaires : 0 +
sin(2%) 4 sin(4%) + sin(6Z) + sin(8%) + sin(10%) +sin(12%) = 0. Or sin(8Z) = —sin(6Z),
etc. Apres simplification par symétrie, on obtient le résultat demandé.
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